
 

Задачи «красного» уровня сложности MathCat.ONLINE 

 
Задача 1. (6 баллов) Найдите наибольшее натуральное n, для которого число  

1 + 22025 + 2n является точным квадратом. 

 

Задача 2. (6 баллов) Найдите такое натуральное n, что [√1] + [√2] +⋯+ [√𝑛] = 100. 

Через [x] обозначается целая часть x, то есть ближайшее целое число, не 

превосходящее x. 

 

Задача 3. (8 баллов) В десятичной записи числа 
1

2025
 зачеркнули первую ненулевую цифру. Во сколько раз 

увеличилось число? 

 

Задача 4. (9 баллов) Границы закрашенной области – отрезки и дуга окружности с 

центром (2, 2), проходящей через точку (1, 1). Найдите площадь этой области с 

точностью до 0,1 (округлите её до ближайшего числа, кратного 0,1). 

 

Задача 5. (9 баллов) На шахматной доске нарисован пятиугольник (не обязательно 

выпуклый), ни одна из вершин которого не попадает на границы клеток. В каком 

наибольшем количестве точек он может пересекать границы клеток доски? 

 

Задача 6. (10 баллов) Даны две арифметические прогрессии: 1, 6, 11, 16, … и 1, 5, 9, 13, … Из них составили 

третью последовательность, куда включили те и только те числа, которые встречаются ровно в одной из 

исходных прогрессий. Найдите 100-е по величине число в этой последовательности. 

 

Задача 7. (12 баллов) Десяти мудрецам надели колпаки синего, красного, жёлтого и зелёного цветов и 

сообщили, что колпаки всех цветов присутствуют. Каждый мудрец видит колпаки всех остальных, но не 

знает цвет своего колпака. Сначала всех мудрецов одновременно спросили: «Ваш колпак зелёный?» Никто 

не ответил ни «Да», ни «Нет». Через минуту этот вопрос повторили. В этот раз никто не ответил «Да». А 

сколько ответов «Нет» могло прозвучать? 

 

Задача 8. (13 баллов) Четырёхзначное число является точным квадратом. Если его цифры записать в 

обратном порядке, то снова получится точный квадрат. Найдите все такие числа. 

 

Задача 9. (13 баллов) Катеты прямоугольного треугольника равны 5 и 12. Две окружности равного радиуса 

касаются друг друга и гипотенузы треугольника, а также каждая из них касается одного из катетов. Чему 

равны радиусы этих окружностей? 

 

Задача 10. (14 баллов) Чему равно log2((1 + tg 1°)(1 + tg 2°)…(1 + tg 45°))? 


